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Integrali tripli

Calcolare i seguenti integrali:

1) ∫∫∫
A

(x2 + y2) dx dy dz, A = {x2 + y2 ≤ 1, y − 1 ≤ z ≤ y + 1}

SOLUZIONE: π

2) ∫∫∫
A
z2 dx dy dz, A = {x2 + y2 + z2 ≤ 1, z ≥ 0}

SOLUZIONE: 2π
15

3) ∫∫∫
A

(3y + 2z) dx dy dz, A = {z2 ≤ 1− x2 − y2, z2 ≤ x2 + y2}

SOLUZIONE: 0

4) ∫∫∫
A
dx dy dz, A = {x2 + y2 ≤ 2x, z2 ≤ x2 + y2}

SOLUZIONE: 64
9

5) ∫∫∫
A

(x+ z) dx dy dz, A = {r2 ≤ x2 + y2 + z2 ≤ R2, x ≥ 0, y ≥ 0, z ≥ 0}

SOLUZIONE: π8 (R2 − r2)

6) ∫∫∫
A

cos(z) dx dy dz, A = {x ≥ 0, y ≥ 0, z ≥ 0, x+ y + z ≤ π}

SOLUZIONE: π

7) Calcolare il volume dell’insieme limitato A ⊂ R3, delimitato dai piani x+ y = 0, z = 0 e
dal paraboloide ellittico

z = 1− x2

4 − y
2.

SOLUZIONE: π2

1


