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Esercitazione 9 del 22/12/2021
Curve e superfici

1) Calcolare la lunghezza della catenaria che ha parametrizzazione

r=1t
y = cosh(t) te[-1,1]
1
SOLUZIONE: e — —
e
2) Calcolare la lunghezza della curva 7 che ha parametrizzazione
x = 3(t +sin(?))
y = (2 + cos(t)) tel0,7]
z=2(2+ cos(t))
SOLUZIONE: 6v/2

3) Sia v la cardioide parametrizzata da

x = 2(1 + cos(t)) cos(t)
y = 2(1 + cos(t)) sin(t) t €10, 27]

Verificare che la parametrizzazione e regolare tranne che per un valore di ¢ e scrivere il
versore tangente da essa indotto. Inoltre, calcolare

/yds.
gl

SOLUZIONE: La parametrizzazione ¢ regolare per ogni ¢t # .
1
T(t) = (—sin(2t) — sin(t), cos(2t) + cos(t))
V24/1 + cos(t)

/yds:O.
gl

4) Sia v la curva di parametrizzazione
r=t
y = In(t) tel,el

/xQ ds.
¥

Calcolare

SOLUZIONE: ;) (2 = 1)%2 — 2]



5) Calcolare I'area del toro ¥ che ha parametrizzazione

x = (R + rcos(p))cos(f)
y = (R + rcos(yp))sin(h) 0,p€0,2n], R>r

z = rsin(p)
SOLUZIONE: 47*rR
6) Calcolare 'area della superficie 3 di equazione cartesiana xy = z che si proietta sul cerchio
D = {(z,y) € R*: 2% +¢* < 3}.

SOLUZIONE: y;:ﬂ

7) Sia ¥ la parte di paraboloide ellittico parametrizzata da

x = 3t cos(0)
= 3t sin(0) t €10,1], 6 € [0, 27]
z=1t?

Verificare che la parametrizzazione e regolare tranne che per un valore di t e scrivere il
versore normale da essa indotto. Inoltre, calcolare

//Ezda.

SOLUZIONE: La parametrizzazione e regolare per ogni t # 0.

n— \/ﬁ (2t cos(0), —2¢ sin(6), 3)

//Ezda - 31)7(; (3 — 13%2].



